Calki oznaczone i niewlasciwe - zadania
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2. Obliczy¢ pola obszarow ograniczonych liniami:

a) y=-—x"+3x, y=0, b) y=x 2x—y+3=0, ) y=x', y=4x, d) y=2x—x", x+y=0,

O y=x—x—6, y=—x'+5x+l4, H y=2, xiy=s, g y=x, y=x,
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3", Obliczy¢ dlugosci luku krzywej o rownaniu ~ f(x)=Inx dla NG <x< V8.

4. Obliczy¢ objetosci bryt powstatych przez obrét dookota osi Ox  krzywych o réwnaniach:

a) Y =2px, 0<x<4 , b) y=tgx, nggg, c) y=Ihx, 1<x<e’ .

5. Obliczy¢ pola powierzchni powstatych przez obrot dookota osi Ox  krzywych o rownaniach:
a) y=+x+2 dla 1<x<2, b) y=¢' dla 0<x<In3.

6. Obliczy¢ pole obszaru ptaskiego ograniczonego liniami (a,b>0):

a) x(t)=a(t—sint), y(t)=a(l—cost), te <0,27r) , b) x(t)=acost, y(t)=bsint, t€ <O,27r) ,
0 r@)=a, ¢e(0.27), d) r(p)=ae™, e(0,27).
7. Obliczy¢ dlugos¢ tuku krzywych o rownaniach:

a) x(t)=a(cost+tsint), y(t)=a(sint —tcost), t€(0,m),

b) x(t)=acost, y(t)=asint, t€(0,2),

o) rp)=ap, e(0,27),

d) r(p)=a(l+cosp), pe(0,T).



8. Obliczy¢ objetosc bryly powstatej przez obrot dookota osi Ox  krzywych o rownaniach:
a) x(t)=acos’t, y(t)=asin’t, t€(0,T), b) x(t)=acost, y(t)=asint, t€ <0,%> .

9. Obliczy¢ catki niewtasciwe (o ile istniejg):
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Zastosowania geometryczne calek oznaczonych - wzory

Krzywa dana rownaniem:

y=f(x), xe(a,b)

Krzywa dana réwnaniami:

x=x(t), y=y(@), t€<0"[3>

Krzywa dana rownaniem:

r=f(9), 9e(a,p)
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Wybrane krzywe okreslone réwnaniami parametrycznymi
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Wybrane krzywe w ukladzie biegunowym

Kardioida
r=a(l+cosy), p€(0,2r).
Wykres dla a=1:

Rozeta dwulistna
r=asin2y
Wykres dla a=1:

Rozeta trojlistna
r=asin3p.
Wykres dla a=1:

Rozeta czterolistna

r= a|sin2g0
Wykres dla a=1:

. pe(0,2m).

Spirala Archimedesa
r=¢ g0€<0,27r).

Spirala wyktadnicza

r=ae", g0€<0,27r) )

Wykresdla a=2 i

m=0,25:




